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ROZSZERZANIE BLJEKCJI
7ZBIOROW SKONCZONYCH
DO AUTOMORFIZMOW c»

Tomasz Rodak (Lédz)

Celem niniejszej pracy jest elementarny dowdd nastepujacego twierdzenia

Twierdzenie. Niech p1,...,Pm,q1, -, qm € C*, n,m > 2, beda dwoma uktadami
punktow, takimi Ze p; # pj, @i 7 q; dla i # j. Istnieje automorfizm wielomianowy
A= (41,..,4,) :C" = C", ze A(p;) = qi, i = 1,....,m oraz deg A; < (m —1)? dla
j=1..m.

Twierdzenie to jest przypadkiem szczegdélnym wyniku uzyskanego przez
Z. Jelonka w [J] uzupelnionym oszacowaniem stopnia odwzorowania. Pomyst po-
nizszego dowodu powstat podczas lektury pracy [RR].

Dowdd. Zdefiniujmy rzutowania
7k C" 3 (21, ..., 2n) — 21 € C, k=1,..,n.

Bez zmniejszania ogblnosci rozwazan mozemy zalozyé, ze rzutowania 71 |{p1, ..., Pm },
mal{q1, ..., @m} s8 réznowartosciowe. Istnieja wielomiany interpolacyjne fa, ..., fn, g,
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h,ly,13, ..., L, € C[t], kazdy stopnia nie wiekszego niz m — 1, takie ze
f2(m1(pi) = =m2(pi), ooy ful(m1 (i) = —7n(pi),

li(m2(qi)) = m1(qi), ls(m2(qi) = m3(qi), s bn(m2(qi)) = mn(qi),
g(mi(pi) = m2(qi),  h(ma(aqi) = —m1(pi),
dlaz=1,...,m. Kladac

Azt oy 20) = (21, 20 + fo(21)s oons 20 + fn(21)),

A% (21, .y 2n) = (21, 20 + g(21), 23, ooy Zn)s

A3 (21,0 20) = (21 + h(22), 29, o0 20),

A (21, 0y 20) = (21 + l1(22), 22, 23 + 13(22), vy 20 + 1 (22)).

latwo sprawdzamy, ze A := A% o0 A3 0 42 0 A! jest automorfizmem wielomianowym,
takim ze A(p;) = ¢;, @ = 1,...,n. Dla odwzorowania wielomianowego A = (4,
A,): C* — C" polézmy degA = max_ deg A;. Poniewaz deg A%0 A! <m —1

j

oraz deg A* o A% < m — 1, wiec deg A < (m — 1)2. d
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THE EXTENSION OF BIJECTION OF FINITE
SETS TO POLYNOMIAL AUTOMORPHISM

Summary. In this note we prove the following fact: let p1, ..., pm,q1, -, gm € C™,
n,m > 2 be such that p; # p;j, ¢; # ¢, @ # j. Then there exists a polynomial
automorphism A : C* — C™ that moves p; to ¢; for any i = 1,...,m and deg A <

(m —1)2.
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