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Notacja: Przez S(n) oznaczamy pierscied wielomianéw n+ 1 zmiennych
nad ciatem K (char(K) = 0).

Definicja.

Ideatem jednomianowym nazywamy ideat generowany przez jednomiany,

a wiec wyrazenia postaci x® = xg° - ... - x3".
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Definicja.

Dla kazdego wielomianu f =Y c,x“ € S(n) oznaczamy,
in(f) := max{x® : ¢, #0}.

Ideatem inicjujacym ideatu jednorodnego / nazywamy ideat
jednomianowy generowany przez zbidr

in(1) = ({in(f) fe /}).
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Przykfady.

Ideaty

O /=03 y%) =in(l),

2] 11—(Xy)= n(11)

Q L= (x*xy* y?) =in(h),
s3 jednomianowe.

Uwaga

| \

Nie zawsze in(/) jest generowany przez in(f) wielomianéw f nalezacych
do minimalnego zbioru generatoréw.

Dla I = (x* 4 3xy,2x2 + y?) = (1, f2) otrzymujemy xy ¢ (x2), ale

2fy — f = —y? + 6xy € [, zatem xy € in(/).
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Problem:

Ideat inicjujacy jest niestabilny przy zmianie wspétrzednych.

Np. dla | = (x2,y?) = in(/) C S(2), oraz dla zmiany wspétrzednych

X=X, y—=X+y,

in (02, (e 2)2)) = (2, x0,y%) £ in(0).
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Rozwiazanie problemu (Galligo'74):

Generycznym ideatem inicjujacym ideatu / nazywamy ideat in(g(/)),
oznaczany jako gin(/), dla odwzorowar g z pewnego podzbioru
otwartego zawartego w GL,(C).




Przyktad.

Dla I = (x?,y?) C S(2), odwrotnego porzadku stopniowo

leksykograficznego oraz g = ( Z 2 ) € GL,(C), podstawiamy

X — ax+ by, y— cx-+dy.
Wtedy

g(l) = ((ax+by)?, (ex+dy)?) = (2acxy +(ad +be)y?, acx®—bdy?, y°).

Zatem gin(/) = (X%, xy, y3).




Zgodnie z ideg pochodzaca od Newtona, dla kazdego ideatu
jednorodnego przyporzadkowujemy diagram Newtona.



Zgodnie z ideg pochodzaca od Newtona, dla kazdego ideatu
jednorodnego przyporzadkowujemy diagram Newtona.

L= (x,y*) C S(2)

I2 = (X2,Xy4ay8) - 5(2)
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Uogdlnienie (Lazarsfeld, Kaveh, Khovanski, Mustata,

Smith)

Iy = {I(™},, c S(n).

e gin(/)=h = (x,y*) — Pi;
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Uogdlnienie (Lazarsfeld, Kaveh, Khovanski, Mustata,

Smith)

Iy = {I(™},, c S(n). y

o gin(/) = h = (x,y*) — Py;
o gin(/®) =1k =
(Xzaxy47y8) _>%2;
o gin(/®) =
l3 = (X37X2y4vxy8ay12) - %v
o gin(/(mM) — Pn;

Ksztattem granicznym nazywamy A(l,) := [J7, 2.






Witasnosci ksztattéw granicznych

Dla rodziny I, = {/(™},, C S(n)
@ stata Waldschmidt'a,

a(ly) := lim )

gdzie (/) := min{d : Iy # 0}.




Witasnosci ksztattéw granicznych

Dla rodziny I, = {/(™},, C S(n)
@ stata Waldschmidt'a,
(m)
a(l) = fim 2
m— o0 m
gdzie (/) := min{d : Iy # 0}.
@ asymptotyczna regularnos¢,
. /(m)
reg(le) == lim M.
m— 00 m )







Dalsze uogbélnienia

Multiplikatywna rodzing ideatéw nazywamy rodzing ideatéw {/n}mez-,
taka, ze dla wszystkich p, q € Z>q zachodzi I, - I; C I, 4.




Twierdzenie

Dla generycznych ideatéw inicjujacych multliplikatywnej rodziny ideatéw

Io = {gin(lm)}m.
a(ls) = min{|x| : x = (x0,x1,.-.,X,) jest pkt ekst. A(ly)} € RU {o0}.
Jesli reg(/s) istnieje, to reg(le) =

= sup{|x| : x = (X0, X1,---,Xn) jest pkt ekst. A(/s)} € RU {c0}.




Klasyfikacja symptotycznych niezmiennikéw multiplikatywnej rodziny

ideatéw jednorodnych

@ numeryczne:

= . alm)
e [y b
¢ a( ) ml—>moo (m)
-~ . ri(ly
o fi(l) := lim —=C=,
o reg(le) == lim reg(/m)
— 00 m
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@ numeryczne:

= a(lm)
le) := | ,
° a( ) ml—>oo m
o ﬁ(l.) = lim rl(/m),
o reg(ls) := lim reg(/m)
m— o0 m
e funkcyjne:
o aHF, (£) = lim w
HP,m(mt)

o aHP, (t) == lim

m— oo m"




Klasyfikacja symptotycznych niezmiennikéw multiplikatywnej rodziny

ideatéw jednorodnych

@ numeryczne:

N a(lm)

le) := | ,
° a( ) ml—>oo m
o ﬁ(l.) = lim rl(/m),
o reg(ls) := lim reg(/m)

i m— o0 m

e funkcyjne:

o aHF, (£) = lim w
o aHP, (t) := lim W’;—(n’"t).

@ obszarowe




Dziekuje za uwage!



