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WIELOMIAN, KTORY MA CO NAJMNIE]

kE ROZNYCH WARTOSCI KRYTYCZNYCH
W NIESKONCZONOSCI

Janusz Gwozdziewicz, Maciej Sekalski (Kielce)

Liczba A € C jest wartoscia krytyczna w nieskoniczonosci wielomianu dwoch
zmiennych f = f(x,y) gdy istnieje ciag punktéw z, = (z,,yn) — oo taki, ze
f(zn) = X1 Vf(2,) = 0 (patrz [Hal).

Niech A(x) = 2% — 1 oraz B(x) = % — x. Rozwazmy wielomian

g(z,y) = (yA(2)? — 2)° + B().

Pokazemy, ze wielomian ¢ nie ma punktéw krytycznych w C2? natomiast posiada
co najmniej k réznych wartosci krytycznych w nieskoriczonosci.
Punkty krytyczne w czesci afinicznej C? sa rozwiazaniami uktadu réwnari

99— 9(yA? — 2)(2yAA' — 1)+ A =0,
99 — 2(yA? —x)A%? = 0.

Z drugiego réwnania powyzszego ukladu mamy dwa przypadki: A = 0 lub yA? —
x = 0. Jezeli A = 0, to z pierwszego réwnania = 0 co jest sprzeczne bo A(0) = —1.
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Jezeli natomiast yA%2 — x = 0, to 38—)9( = A = 0 i podobnie jak w poprzednim
przypadku musiatoby by¢ z = 0.

Pokazemy teraz, ze wielomian g ma co najmniej k réznych wartosci krytycznych
w nieskonczonosci.

Niech « bedzie pierwiastkiem wielomianu A a (ay,)nen C C dowolnym ciagiem

zbieznym do a. Wtedy ciag (an, ﬁ) — 00. Ponadto otrzymujemy, ze

On

Vo (0 5225 ) = (A, 0) = 0,0)

natomiast

=< fa:ﬁA(a)fia:;ka.

+

Wobec tego zbiér {,;T_kla ta € A’l(O)} zawarty jest w zbiorze wartosci kry-

tycznych w nieskonczonosci wielomianu g.
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A POLYNOMIAL WITH AT LEAST k CRITICAL VALUES AT INFINITY

Summary. We give an example of a polynomial of two complex variables which
has at least k critical values at infinity.
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